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Quand la simplification augmente la complexité : 
l’étrange cas de l’axiomatisation en mathématiques

M.C. Escher, Cercles dans l'eau, 1950

Dans l’axiomatique mathématique, la simplicité 
peut être entendue :
(i) comme parcimonie  ontologique  (selon  une 
version mathématique du rasoir d’Occam : on ne 
doit  pas  multiplier  sans  nécessité  les  entités 
présupposées par la théorie),  
(ii) comme  parcimonie  épistémique  (selon  la 
formulation  aristotélique :  la  démonstration  qui 
dérive  du  plus  petit  nombre  des  postulats  ou 
hypothèses est la meilleure), ou encore 
(iii) comme  parcimonie  syntactique  (selon  la 
formulation de Peano : un système d’axiomes doit 
avoir  le  nombre  le  plus  petit  des  symboles 
primitifs).

Souvent  on  considère  la  simplifcation  comme  un  aspect  essentiel  de  l’entreprise 
scientifque, mais en mathématiques la simplifcation peut parfois  augmenter plutôt  que 
diminuer la complexité. On analysera le cas de la simplifcation obtenue par introduction 
des  éléments  idéaux  ainsi  que  le  cas  de  la  simplifcation  obtenue  par  diminution  des 
symboles primitifs :  dans ces exemples la simplicité  est  considérée une vertu,  mais elle 
pourrait avoir pour conséquence une augmentation de la complexité ontologique et de la 
complexité démonstrative respectivement.
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